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Il numero nel mondo
infantile

O 1-( moltl significatt O 4 - Comprendere L
del vocabolt numerall nwmert a piie cifre e le

addizlonl e sottraziont
2 - Prime Ldee

numertehe

con numert a piie cifre

= — [ Luvellt
well’addizione e nella
sottrazione




= =



Una mappa mentale
approssimativa delle prime
esperienze infantili con le
parole numero

CARDINAL

///BASF-TFN
[/ SYSTEM

SYMBOLS

ks

DO




>, <, =

Equivalence
and order
relations

R

O Addition,

Oy o operations
one in One | \
each hundred

hand

Ten
little

DIERIES

Equivalence
and order
relations

Addition,
subtrac-
tion

opera-
tions

subtraction

Physically
present

Mental

epresentation

of objects

SEQUENCE

~,

w S

| Equivalence Just saying

™ and order the sequence
L relations

Start

counting The
Counting on at 6 sequence

counting up as part of
counting /Wha! a game
down [ comes just
before 87

Entities

i : BASE-TEN
SYSTEM

objects

+ -
“ Found on clockss: Multidigit
TV set, telephone, : algorithms
= 'Sesame Street”,
i, Brocery i
ORDINAL N

>\ K:eneral

Equiva ordinal
lence and sequence

order —

relations @




Usi dei vocaboli numerali

uso cardinale

uso ordinale

uso nella misura

uso sequenziale

contare

uso per nominare L stmboli (cifre)

etichette o codiel




USI DELLE PAROLE
NUMERALI

Cardinale

Ordinale

Misura

Sequenza

Conteggio

Simboli (cifra)

Etichette o serie
non numeriche

SITUAZIONE IN ESISTE UN
RELAZIONE A ORDINAMENTO?
OGGETTI

Entita discrete No

Entita discrete

Una quantita
continua

Nessuna

Entita discrete

Un simbolo

Una singola entita No

ESISTONO UNITA'?

Unita percettiva

Unita percettiva

Unita di quella
quantita continua
Cambiamenti nel

corso dello
sviluppo

Unita percettiva

REFERENTE

[Jintera famiglia di
entita

[n’entita 1in una
famiglia

[La quantita
continua

Nessun riferimento

Ogni entita

Quel simbolo:
potrebbe anche
riferirsi ad uno
degli altr1 usi

Quell entita




USI DELLE PAROLE
NUMERALI

Cardinale

Ordinale

Misura

Sequenza

Conteggio

Simboli (cifra)

Etichette o serie
non numeriche

LLE PAROLE
DESCRIVONO ...

[.a numerosita del
gruppo di entita
discrete

[La posizione
relativa dell entita

[.a numerosita
delle unita che
COprono

(riempiono) la

quantita

Niente

Niente

Quel simbolo:
qualsiasi s1a
I"utilizzo di quel
simbolo

Vari attributi di
un’entita

RELAZIONE DI
EQUIVALENZA

[.o stesso numero
che

[a stessa
posizione relativa
di

[La stessa quantita

La stessa parola

Nessuna

Solo se
interpretato come
cardinale o
misura

No

RELAZIONI
DORDINE

Piu di/meno di

Prima di/dietro.
nell’ordine

P di/ meno di

Dopo/prima
Appena dopo/
appena prima

Nessuna

Solo se
interpretato come
cardinale o
misura

No

OPERAZIONI

+. — di numeri interi

-, —de1 numeri
ordinali

+. — 1 numeri interi.
decimali. frazioni

Parole della
sequenza usate per
+, — de1 numeri
interi

Nessuna

Solo se interpretato
come cardinale o
misura

No







The last number word tells how many

Teacher: "How many blocks are there?”

Child 1: Child 2:
HE B B BB

bl ww%%@

NN M3Il H4ll
Teacher. “So how many blocks are there?”

Child 1: Child 2: wEi
E B BEEE Five all )
together!

bobhe

lLa transizione dal
contare al cardinale




The last number word tells how many

Teacher: “How many blocks are there?”
Child 1: Child 2

H B B H B B
i II‘I i 112” 113” i 4” " 5”
Teacher. “So how many blocks are there?”

1: Child 2: ik
B Five all ”
’n 'n ’n ’n 'n together!

(Department of Mathematics, University of G NRC Early Childhood Mathematics

Child




The last number word tells how many

Teacher: “"How many blocks are there?”
Child 1: Child 2:

bbb b&%&%

II‘I " ll2” II3II II4II IISII " ‘I " II2II "3" ll4ll IIS”
Teacher: “So how many blocks are there?”

Child 1: Child 2: s
E B EEE Five all )
together!

074757577

Gli errori nel contare




Child

b

1 ‘I ' ”2” i " i Il2" i 3”

)

ﬂw?ﬂ’%?v b

n]u 14211 ”3”:1411 ”5” ”6” ,,],, ,,2" 113"”4” ”5”

(Department of Mathematics, University of G NRC Early Childhood Mathematics 2le






Sembra di pii.
00O QO 9 O

Q0 O 9 © 9 0 In questa riga sembra che vi siano di piit.

Vi sono veramente di pin? Contero per verificare

1 Z 3 4 3 & 9
L O O 6 O O O Ho contato: ogni riga: ogni riga ha seite
0O O © @ O 0 quindi in realta hanno uguale.

g > 4 5 © ¥

Vi sono veramente di pin? Collego (accoppio) per verificare.

Sembra di
O/) /O (|) O\ O\ Ho fatto combaciare le due righe. p iU O p p ure vi
O O O @ 9 0 0 Non rimane nulla. Quindi quindi in sSONo d [ p 1U ?

realta hanno uguale




Count
® @ See 5-groups

®@e e

© 0 0000 R
® 0000000 O ©@0 O S ——

Quantities (: ? g

Written
Numerals

8

Quantita

Da 1 % | 10 Parole numerali

Simboli scritti
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Metodi per I'addizione e
per la sottrazione

Livello 1: Contare (tutto)
Livello 2: Contare da
Livello 3: Ricomporre, fare dieci

CONTARE DA RENDE LA SOTTRAZIONE
SEMPLICE QUANTO L’ADDIZIONE



Table 3 Levels of Children’s Addition and Subtraction Methods

8+6=14

14-8=6

Count all

Count All

6 7 8
ONON®)
6 7 8

Take Away
a

| S A8 e SRS 6 7 8 910 11121314

OO0 00 O00O0
| S R M (S e s = B 345 6
b C

Count on

Count On
8

OO0OO0OO0OO 00O
8

To solve 14 — &8 I counton 8 + ? =14

)

13
9 14
I took away 8 \)\

8tol41s6s014—-8=6

Level 3: Recompose
Make a ten (general):
one addend breaks
apart to make 10
with the other
addend

Make a ten (from 5°s
within each addend)

Recompose: Make a Ten

00000 000 ODOOO
10 +4

14 —8: I makeaten for8+?=14

o000 0 0000

S e G
N Z

Doubles + n

=6+6+2
B2 2=

Note: Many children attempt to count down for subtraction, but counting down is difficult and error-prone.
Children are much more successful with counting on; it makes subtraction as easy as addition.




mfantlle pelf

i
e

decomposmone dl u_n_ ‘numero
(un totale) usando due addendi

.|a




[ . +| L

B. Write the partners. [Write the partner numbers in an equation. |

Una
()
uguaglianza
C. Write the partner equation. |Write a partner expression in an equation. | 2
TTTTT WYY esprime bene

D. Same as B or C but children

® ()
—_— — draw a line in each picture and I a S Itu aZ I O n e
[O O 0 OO O | finish the equation by writing

partners for the B version and

writing an expression for the C °
sedooo] 5/6 anni
IO ONGl[ONONS
[‘O OO OO gl
l OO 00O I







Level
String

Unbreak-
able list

Unbreak-
able list

Breakable
chain

Numerable

Sequence
Onetwothreefourfivesixseveneight . . .

one—two—three—four—five—six—seven—eight -

y % & & & 4 &

pui pui  pui  pui pui pui pui  pui

one—two—three—four—five—six —seven—eight— . .

| ] | | ] |

, |
. v G R ¥ s
pui” pui pul  pui pui pui pui DIQ

/
@ardina! cjglltv(.—’——-""'/

eight

nine ten eleven twelve thirteen

( Some keeping-track method

\ reprnsentation of five

ChAID e e o e e e e e o e o i e e e e e s e
/( T R e S f ]
\one HWO, \ ﬂ' I'C('./ \ four/ t fwu( 5|x 4 , seven '(ngh>> nine ten ewe@ thelv "teen ‘
\ % Yo ( ) (

(Cardmal eight )J

e

@ardmal thirteen

pui: item
unitario
percepito

La
sequenza
orale:
contare e
sommare




Bidirec-
tional chain/
truly
numerical
counting

Genuino
contare

numerico
(catena |[EEIEEnEES.

sum addend + addend = sum

An ordinal-to-count - _

2 i i I T ey L : transition
bidirezionale ) crrErm T - "

O () O O L

YR B numerical

sequence

n—1 nth
(cardinal) (ordinal) ﬁ—\ A~
W XL,

Cardinal integration




B. See ten and D. Coin values as a 5-group of pennies = a nickel
some ones and two 5-groups = a dime

3

Da 10
alo

Quantita

O

|

—

Nickel strip

| D>DD>>> > >
> D> D> 0> D> B> D> >

[ooooo 00000

|
1

|
|
|
| W— __J

Dime strip (10 + 5 + 3)¢

Pa rOIe numerall A. Unitary C. See 5-groups within ten and the ones
CPO0P0 OCOCOO Q000D

Simboli scritti 00000 000 000
o

W%

Quantities

Q0000 20000

Count Words Written Numerals

e, thirteen, fourteen, fifteen,
pen, eighteen, nineteen The ones are first in the words and
second in the written numerals.




B,C,D
Dieci e otto
Una decina
otto unita

A >
Diciotto

B. See ten and
some ones

bgogdigidigigigigigie
g g giging b g g

Count Words
g, thirteen, fourteen, fifteen,

pen, eighteen, nineteen

D. Coin values as a 5-group of pennies = a nickel

and two 5-groups = a dime

O
@ |=—O

O |
o

Nickel strip

020000 00000

Dime strip

(10+5 + 3)¢

C. See 5-groups within ten and the ones

0000 ©OOCOOO
0000 000

Quantities

10to 19

Written Numerals

|

(00000]
000

Q000 00000

B

The ones are first in the words and
second in the written numerals.




00O Q0000 |COOCOO
O0000 Q0000 |O000

10+8=18 18=10+8

Le carte per i numeri a due cifre
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Dare significato ai
disegni

£ Numeri maggiori di dieci (visione
FL WD a sequenziale)
i Contare le quantita usando parole
* numerali combinate (p.e. duecento

trent 'uno) che si accumulano fino a un
totale:

Dieci decine e Una decina é Contare per centinaia, poi per decine, e
cento unitd dieci unita. infine per unita, cambiando il conto a
ogni nuovo multiplo: 100, 200, 300,

(cambiando alle decine) 310, 320, 330,
DISEGNI MATEMATICI L 0 T Bl (el B Al

(schematici) unitd) 371, 372, 373, 374. 375, 376

00000
0000 - T T A
Numeri maggiori di dieci

2 S
v \It t (visione autonoma)
a L a Conta (vedi) le quantita che

Tre centinaia sette decine nove unita comprendono centinaia, decine e

PAROLE per indicare QUANTITA’ unita

Pa VD Le V\’ '/(— me Va LL Quantita maggiori di dieci

Stmboll serittl

Vocaboli numerali Simboli Numerici Scritti

Valore cui diamo un nome (scrittura

lunga) Cifra singola concatenata

Schede con il codice segreto

9 300 [ 70
9 £y P

Trecento settanta nove Tre sette nove
Impara a leggere da sinistra verso destra
Impara i cicli ripetitivi nella sequenza La posizione indica il valore
del contare nella tua lingua




Generalizable and Accessible Accessible but Not Generalizable

New Groups Below Write All Totals Expanded Notation Form
| L—-Rt Rt—-L Either Direction

Step 1 8-

""ooooo\? 159 159 159 159 =100+ 50 + 9

O O o o_‘_/‘/,

/ + 187 + 187 + 187 +187 =100+ 80 + 7

00000

co : 200 16 200 + 130 +16
130 130 = 346
10 16 200

00000 % %

0000

Joooo : Generalizable Not Generalizable
- Not So Accessible Not So Accessible

New Groups Above Adding On/Recomposing

11

159 159+ 187 =0 (+ 187)

+187 159 + 41=200 (+ 146)

T 200 + 100 =300 (+ 46)
300+ 46=348 (+ O

Scrittura delle addizioni in
colonna




i O O O O O O O O O E R .
and Problem 2 -
a 10 D g
O e e 1segni,
[ ) o o
I e spiegazioni,

o G domande e
S e risposte

10

Dlllﬂ Sases
[NIIIIIID

e ———

ooo 159
+ 187
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